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1. (3x2p) Dontse el, hogy az alabbi allitdsok koziil melyik igaz, melyik hamis.

a) Ha egy r : [0,1] — R? fiiggvény rektifikalhaté gorbét hatdroz meg, akkor Lipschitz-
folytonos.

b) Barmely skaldrmez6 gradiensének rotacidja 0.

c) Vektormezé feliileti integraljanal az irdnyitas megforditasakor az integral ellentettjére
valtozik.

2. (4p) Bizonyitsa be a div(fu) = (grad f) - u + f divu Leibniz-szabalyt, ahol f skaldrmezo,
u vektormezo.

3. (8p) Szémitsa ki az u(z,y, 2) = (—y2—6x223)i+(—3zy*2+9y?2?)j+ (—xy>+6y> 2 —62°2? )k
vektormezd integraljat az

T\ . 2t . 6
r(t) = tan <4t>1+t2—1—t4‘]+ <3— 2+t2>k

gorbe mentén a t = 0 és t = 1 paraméterértékek kozotti darabon.

4. (8p) Hol van a tomegkozéppontja annak a vékony, homogén tomegeloszlast drétnak, amely-
nek alakjat a r(t) = coshtcosti+ coshtsintj + tk gorbe —m <t < 7 darabja irja le.

5. (8p) Mekkora a felszine az r(u,v) = ui 4+ vj + (u? + v?)¥*k felillet 1 < u?> + 02 <4, v >0
paramétertartomanynak megfelel6 darabjanak?

6. (8p) Integralja az u(z,y, 2) = 23i+yz2%j—r?zk vektormezt az 22 +y? = R? feliilet |z| < h/2
darabjén kifelé (a z tengelytdl tdvolodd irdnyba) mutatd irdnyitas mellett.

7. (8p) Szémitsa ki az u(z,y, z) = (v2*—22%y)i—42?2j+ (6zy+4zyz )k vektormezd integraljit
az 2 + y? + 2* = 1 egyenletii feliileten kifelé mutaté irdnyitas mellett.




