4. vizsga, 2024. janius 18.

Elméleti kérdések (4 x 3p= 12 pont)

1.

4.

Mondja ki a valos szamsorozatokra vonatkozo Bolzano-Weierstrass tételt (kivalasztasi
tételt).

Mikor neveziink egy valds, egyvaltozos fliggvényt korlatosnak? Adjon egy példét is
korlatos fiiggvényre.

Lokélis maximum létezésének egy elégséges feltétele derivalhato fiiggvényeknél (az elss
derivalt segitségével) egy o pontban.

A hatérozatlan integrél definicioja.

Feladatok (48 pont)

1.

(8 p) Mutassa meg teljes indukcioval, hogy az alabbi egyenl6ség minden (pozitiv)
természetes n szamra igaz.

kzn;k-(k+1)_n-(n+1;-(n+2)

. (444 p) Sorozat limesze.

2/n+9 (b) lim {/T— 47+ 5" =

(a) hm n—00

n—00 n+1

(8 p) Hatarozza meg az alabbi fiiggvény értelmezési tartomanyét és a derivaltfiggvényét.
Majd irja fel az érint6 egyenletét az xy = 3 pontban.

flz) = a*

(8 p) Egy feliil nyitott, négyzet alapt hasab alaki tarolo elkészitéseéhez 75 dm? teriilett
lemezre volt sziikség. Milyen hossziak a tarolo élei, ha a térfogata maximélis?

. (444 p) Szamitsa ki a hatérozatlan integralokat.

(a) / (x— 1) - sin(22) dz =7 (b) / 4+39x2 do =7

(8 p) Hatarozza meg integralszamitéssal a fiiggvénygorbe adott intervallum feletti
darabjanak x—tengely koriili megforgatasaval kapott forgéastest felszinét és térfogatat.

flz)=4x+1 =z €]0; 3]



