12. Gyakorlat - Megoldasok
Integralszamitas alkalmazasai

F1. (Teriiletszamitas) Hatdrozzuk meg az f(z) = z?

és a g(r) = /r fliggvények grafikonjai
altal kozrezart sikidom teriiletét.

Megoldas [F1]. Metszéspontok f(x) = g(z) helyeken, azaz
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Tehét a [0, 1] intervallumon kell integralnunk, itt \/z > x?, tehét
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F2. (Teriiletszamitas) Hatarozzuk meg az y = —2? + 8r — 9 és az y = % — 4z + 9 egyenletd

gorbék altal kozrezart sikidomok teriiletét.

Megoldas [F2]. Metszéspontok
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= —108+216—108+4—24+36 = 16.



F3. (Hf) Hatarozzuk meg az y = x* és az y = 32% — 2 egyenleti gorbék altal kozrezéart sikidom
tertiletét.

Megoldas [F3]. Metszéspontok
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r=+1,+V2.

A [—V/2, —1] &s [1, /2] intervallumok feletti sikidomok egybevagoak, mert mindkét fiiggvény paros,

tovabba itt x* < 32 — 2
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A [—1,1] intervallum feletti sikidom esetén z* > 32% — 2
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F4. (Ivhossz) Szamitsuk ki az f(z) = zv/z, 0 < x < 4 fiiggvény grafikonjanak az ivhosszat.

/
Megoldas [F4]. (zy/z) = <x%> = 3\/5 igy az ivhossz
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F5. (Hf) Szamitsuk ki az f(x) = In(1 — 2?),x € [O, %] fiiggvény grafikonjanak az ivhosszat.
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Megoldas [F5]. (In(1 — 2?))" = _x , {gy az ivhossz
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F6. (Térfogat) Hatarozzuk meg az f(x) = sin(z),x € [0, 7] fliggvény grafikonjanak az = tengely
koriili megforgatasaval adodo forgastest térfogatat.

Megoldas [F6].
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F7. (Térfogat) Hatérozzuk meg az f(z) = z* + 1 (z € [—1,1]) fliggvény megforgatasaval kelet-
kezett forgastest térfogatat.
Megoldas [F7]. A térfogat
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F8. (Hf) Hatérozzuk meg az f(z) =z — 1,z € [1, 3] fiiggvény grafikonjanak az z tengely koriili

megforgatasaval adodo forgastest térfogatat.

Megoldas [F8]. A térfogat

3 1\’ 5, 1 2 173 11 16
7r/1 (x—g) dxzﬂ/la:—2+ﬁdx:7r[§—2x—g]l:7r(9—6—§—§+2+1>ZEW.

F9. (Felszin) Hatarozzuk meg az f(z) = /z (z € [0,1]) fiiggvény megforgatasaval keletkezett

forgasi paraboloid felszinét.
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Megoldas [F9]. A felszin, ha f'(z) = ——=
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