A1 1. zarthelyi (A) MEGOLDAS 2023. oktdber 11.

GTK Nemzetkozi Gazdalkodas és Pénziigy Szamvitel szakos hallgatoinak

1. Oldja meg R-en a kovetkezd egyenletet!

r—2=+v2zr—1

Megoldas. A gyokvonas miatt 2z — 1 > 0, azaz x > 1/2. Az egyenletet négyzetre emelve esetleg
hamis gyokoket kaphatunk:

(x—22=2r—1
2 —dr+4=2r—1
22 —6x+5=0

x=1il 5
(3 pont )
Visszahelyettesitve ezeket az eredeti egyenletbe
1-2=—-1#4V21-1=vV1=1
5-2=3=v/25-1=V9=3
(1 pont )
azt kapjuk, hogy az x = 5 a helyes megoldés, az * = 1 nem megoldas. (1 pont )

2. Keresse meg a polinom egész gyokeit, és irja fel els6foku tényezsk szorzataként!

2% + 322 — 8z +3

Megoldas. Elgszor probaljunk egész gyokoket keresni, ezek 3 osztoi lehetnek.
2-(1)*4+3(1)>—8(1) +3=0, tehat az z; = 1 gyok. (1 pont)
Mivel (z — 1) kiemelhetd a polinombdl, ezért

(223 + 322 — 8z + 3) : (v—1)=(22°+ 5z —3)

203 — 222
502 — 8r + 3
522 — bz
- 3 + 3
— 3r + 3
0

(2 pont )
Keressiik meg a 222 + 5o — 3 masodfokid polinom gydkeit megoldoképlettel

—5+4/25—4-2-(=3) —5+49
22 4

57
—3.

T2 =



(1 pont)
A szorzatalak .
2 (x—§> (x+3)(z—1)
vagy 2z —1)(x 4+ 3)(z — 1).
(1 pont)

3. Invertalhato-e az aldbbi fliggvény? Ha igen, allitsa el6 az inverz fliggvényt!

f(z) =logy(xz +3) — 1, x> -3

Megoldas. Az invertalhatosaghoz az kell, hogy az f(x1) = f(z2) egyenldségbdl kivetkezzen, hogy
T1 = T5. Ebben az esetben:

logy (21 +3) — 1 =logy(z2+3) — 1
logy (21 + 3) =logy(zo +3)  mivel a log,(z + 3) szig.mon. névé > —3-ra

T+ 3= To + 3
Ir1 = T9g.
Tehat a fiiggvény invertalhato. (2 pont )

Ha f(z) =y, akkor keressiik meg, hogy adott y esetén hogyan fejezhets ki x.

logo(z+3)—1=y
logo(x +3)=y+1
z+3 =21
r=2vt — 3.

(2 pont )
Igy az inverz f~'(z) = 2! — 3, minden x € R. (1 pont)
4. Szamitsa ki a hatarértéket az ismert hatarértékek felhasznélasavall
lim vn—3—+vn+1
n—oo
Megoldas.
- : vVn—3++vn+1
Iim vn—3—-+vn+1="00—00" = lim (vVvn—3—+vn-+1)- =
(2 pont )
n—3—-—n-—1 —4 747

=0.

n=oo\/n—34++n+1 nocoy/n—3+n+1 00

(3 pont)



