A1 1. zarthelyi (A) MEGOLDAS 2024. oktdber 9.

GTK Nemzetkozi Gazdalkodas és Pénziigy Szamvitel szakos hallgatoinak

1. Oldja meg a valds szamok halmazan a kévetkezs egyenlStlenséget, és megoldasait szemléltesse
a szamegyenesen!

> 2

5—x
3

Megoldas. Egy szam abszolit értéke pontosan akkor legalabb 2, ha a szam —2-nél nem nagyobb
vagy 2-nél nem kisebb:

5—x§_2 5—9022
3 vagy 3
b—x < —6 5—12>6
11 <=z« —1>z
(3 pont )
tehat a megoldas: x € (—oo, —1] U [11, 00). (1 pont)
* | .
-10 11
(1 pont )

2. Hatarozza meg az alabbi polinom valamennyi valés gyokét, és irja fel gyoktényezds szorzat-
alakban!
p(z) = 2° —2* — 5o + 2

Megoldas. Elgszor probaljunk egész gyokoket keresni, ezek 2 osztoéi lehetnek: +£1, +2
(—2)> = (=2)> =5(-2)+2=-8—-4+10+2=0, tehat az x; = —2 gydk. (1 pont)
Mivel (z + 2) kiemelhets a polinombol, ezért

(23 — 22 — b + 2) :(x+2)=(2*-3z+1)
> + 22
—3z° — br + 2
-3z — 6x
r + 2
r + 2
0 (2 pont )
Keressiik meg a 22 — 32 + 1 masodfoki polinom gydkeit megoldoképlettel
3£V9—-4-1-1 3++5 3i\/5
T2,3 = = =5T 5
' 2 2 2 2

(1 pont)

T [ ) N

A szorzatalak:




3. Invertalhato-e az aldbbi fliggvény? Ha igen, allitsa el6 az inverz fliggvényt!

flx) =2z —4

Megoldas. Az invertalhatosaghoz az kell, hogy az f(x1) = f(z2) egyenldségbdl kivetkezzen, hogy
T1 = T5. Ebben az esetben:

V2r, —4 =21y —4 mivel a v/2z — 4 szig.mon.névs R-en
201 —4 =229 — 4

1 = To.

Tehat a fliggvény invertalhato. (2 pont)
Ha f(x) =y, akkor keressiik meg, hogy adott y esetén hogyan fejezhetd ki x.

V2&—4=y

20 —4 =9
20 =y +4
L g
= - 2.
T 2y +
(2 pont)
Igy az inverz f~'(z) = 32° + 2, minden z € R. (1 pont)
4. Vizsgalja meg a sorozat korlatossagat, monotonitasat, konvergenciajat!
n+1\?
a, =
2n —1
2 2
n+1)° 142 1+0 1
Megoldas. A hatarérték: i = 1li L) =l —] =-. 1 t
egoldas atarértek:  lim (2n — 1> lim (2 — %) (2 m— 1 (1 pont)
( -y . n+1\> S oL o R 1+2+L 14040 1>
vagy masképpen: lim = lim ——— = lim = =-.
&Y PP n—oo \ 2n — 1 n—oo 4n2 —4n + 1 n—>004—%—|—# 4—-040 4
Vizsgéalva a monotonitést:
>
Ay < Apt1

(22 (222) it
mivel a,,
on — 1 m+ 1
n—l—lzn—i—Q
m—1 " 2n+1
M2+ 3n+1<2n2+3n—2

1> -2 VneZ" tehat a sorozat monoton csokkend.

(2 pont )

2—1
Legnagyobb als6 korlatja a hatarérték, azaz ;11. (2 pont )

9 \2
A sorozat korlatos. A legkisebb felsg korlatja a monotonitas miatt az elsé elem a; = < ) =4.



