A1l 2. zarthelyi (B) MEGOLDAS 2024. november 20.

GTK Nemzetkozi Gazdalkodas és Pénziigy Szamvitel szakos hallgatoinak

1. Hatarozza meg az aldbbi fliggvény szakadasi helyeit és azok fajtait!
1—x
Jw) = x?+2x—3
(5 pont )

l—z  (=I)(z—-1)
2422 -3 (z—1D(z+3)

Megoldas. f(z) =

A nevez6 zérushelyeiben a fiiggvény nem értelmezett: Dy = R\ {—3, 1}, ezek a fliggvény szakadasi
helyei. (1 pont)

Haz=1
lim (—1)(x—1) :i: lim -1 = 1.
e=1x (x — 1)(z + 3) 0 a1+ 1 + 3 4

Tehat a két féloldali hatarérték létezik, és értékiik megegyezik. Igy a fiiggvénynek hézagpontja

(megsziintethetd szakadéasa) van az x = 1 helyen. (2 pont)
Haz = -3
-1 —1 -1 -1
fm D@D N
e=o=3+ (r — 1)(x +3) «>-3+x+3 0+
—1 —1 -1 -1
lim (=D ) = lim = — =
eo=3— (x —1)(x +3) =>-3-x4+3 0—
Tehat a két féloldali hatarérték +oo a szakadas mésodfaji, a fliggvénynek polusa van az r = —3
helyen. (2 pont)

2. Irja fel az alabbi fiiggvény 2y = 1 ponthoz tartozé érintGjének egyenletét!

f(z) = \/g -In(3z — 2)

(5 pont)
Megoldas. /(1) =/} -In(3—2) =/} -In(1) =0. (1 pont )
1 x 3
'(z) = In(3z — 2 L. . 1 pont
f'(x) Ners n(3z )—i-\/g — (1 pont )
1 1 3 3
1) = ——. S22 1 pont
PO = 5o (1) 445 = (1 pont)
Az érint6 egyenlete
—i(x—l)—l—o—i _ 2
T IR

(2 pont)



3. Hatarozza meg az alabbi fiiggvény monotonitasi intervallumait, lokalis szélsGérték helyeit és

azok értékeét!
1+x—32°

f(@) z+1

(5 pont)

Megoldas. Dy =R\ {—1}
1—-6z)(z+1)—(1+z—32%) —62°—bx+1—-1—ax+32> —32°—6x —3z(z+2)

/ = == = =
o= EERE EERE Grr @I
(1 pont)
A derivaltnak zérushelye van, ha —3z(z +2) = 0, azaz x = 0 és v = —2 esetén. A nevezd értéke

mindig pozitiv, igy ha x > 0 vagy x < —2, akkor a derivalt negativ, tehat a fliggvény szig. mon.
csokken. Ha —2 < x < 0, akkor a derivalt pozitiv, a fliggvény szig. mon. nové.

z | (—o00,—2) —2 (—=2,—-1) | (—1,0) 0 (0, 00)
I - 0 + + 0 —
f Ny lok.min. ya ya lok.max. |
(3 pont )
A lokélis minimum értéke x = —2-ben f(—2) = 13, mig a lokalis maximum értéke = = 0-ban
f(0) =1. (1 pont)

4. A L’Hospital-szabaly alkalmazasaval szamitsa ki az alabbi hatarértéket. Azt is allapita meg,
milyen tipusu kritikus hatarértékrsl van szo.

lim e - (1 — 2z)?

Tr—r0o0
(5 pont)
Megoldas.
1—2 2 IRt
lim 671.(1_2:6)2:770_0077 — lim ( I) _ o0 =
T—00 T—00 e’ o0 L'H
(2 pont)
—4)(1 -2 [T
o qi SR Z20) Toh 88
L’H z—o0 e’ o0 L'H z—o0 % o0

(3 pont)



