A1 1. zarthelyi (A) MEGOLDAS 2025. oktober 15.
GTK Nemzetkozi Gazdalkodas és Pénziigy Szamvitel szakos hallgatoinak

1. Oldja meg a valos szamok halmazan a kovetkezd egyenletet!

5 t
rrVETT=1 (5 pont)
Megoldas. A gyokvonas miatt x +5 > 0, azaz © > —5 kikotést kell tenniink. (1 pont)
Atrendezve az egyenletet

r+Vo+r=1

Vi+r=1—x a négyzetre emelés el6tt 1 —x >0
kikotést kell tenniink, azaz 1 > x
542 =(1-2)
5+z=1-2z+ 2 /—x—5
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— —4
0 x 31’ .Tl’g

t2 =1 (3 pont)

Mivel z1 nem felel meg az x < 1 feltételnek, ezért ez hamis gyok. VAGY visszahelyettesitve az
eredeti egyenletbe A+ VB FA—d+43=T#1
14 VE—1=-1+2=1

Igy csak az 9 = —1 a helyes megoldas. (1 pont)

2. Invertalhato-e az alabbi fiiggvény? Ha igen, allitsa el az inverz fiiggvényt!
xr—4
fla) =5
Megoldas. A fiiggvény R \ {—%}—en értelmezett. Az invertalhatosdghoz az kell, hogy barmely
a,b € Dy-re az f(a) = f(b) egyenlSségbdl kovetkezzen, hogy a = b. Ebben az esetben:
a—4 b—4
2a+1 2b+1
(a—4)2b+1)=(b—4)(2a +1)
2ab —8b+a—4=2ab—8a+b—4
—8b+a=—-8a+b

(5 pont )

9a =9b azaz a =05, igy a fiiggvény invertalhato. (2 pont )
Ha f(x) =y, akkor keressitk meg, hogy adott y esetén hogyan fejezhetd ki x.
r—4
YT 1

ey +y=a—4

1
xy—1)=—-y—4 feltéve, hogy 2y — 1 # 0, azaz y # 3

—y—4  y+4
L= = : (2 pont)
2y —1 1—-2y
. 4
Igy az inverz f~1(z) = {E +2 , minden R\ {1}. (1 pont)
— 2z



3. Végezze el a p(x) : ¢(x) polinomosztést, ha p(z) = z* — 423 + 322 — 5 és q(x) = 2% — 22 + 3.

Ellenérizze az osztas helyességét is!

Megoldas.
ot — 42+ 3a? — 5 :(2* =20 +3) = (2* — 22— 4)
2t — 223+ 3a?
— 28 - 5
— 23 4+ 422 — 6z
— 422 + 6x — b
— 422 + 8z — 12
— 2z + 7
Azaz

(5 pont)

(3 pont )

(2% —22+43)(2? =20 —4)+(—22+7) = (2* —223 430> — 203 4-42% — 60 — 42> +- 81— 12) + (—42—2) =

= (2" —42® + 32° + 22 — 12) — 20+ 7 = 2* — 42% + 32° — 5.

4. Vizsgélja meg a sorozat korlatossagat, monotonitasat, konvergenciajat!
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T on—1

an

Megoldas. Vizsgéilva a monotonitast:

>
Ay < Ap41

vn > vn+1
2n—1 2n+42-1

(V) 2n+1) < (Vn+1)(2n—1) mivel n >0
n(2n+ 1) < (n+ 1)(2n — 1)2

AP 4 4An® +n 2 An® —An® 4+ 4n? —dn + 1

A’ +4n—1>0 VYn e Z" tehat a sorozat monoton csokkend.

A hatarérték:

lim = = lim

vn 700" , Vi1 .1 1
2-3)

A sorozat korlatos. A legkisebb felss korlatja a monotonitas miatt az elsé elem a; =

Legnagyobb als6 korlatja a hatarérték, azaz a 0.

(2 pont)

(5 pont )

(2 pont)

(1 pont )
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(2 pont )



