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Műveleti tulajdonságok

Tétel:
∫

f(x) + g(x) dx =

∫

f(x) dx+

∫

g(x) dx

∫

f(x)− g(x) dx =

∫

f(x) dx−
∫

g(x) dx

∫

cf(x) dx = c

∫

f(x) dx c ∈ R

A deriválási szabályok megfordításából következnek.
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Elemi függvények integráljai – táblázat

f

∫

f dx

xn xn+1

n+ 1
+ c n 6= −1

1

x
ln |x|+ c x 6= 0

cos(x) sin(x) + c

sin(x) − cos(x) + c

ex ex + c

ch(x) sh(x) + c

sh(x) ch(x) + c
1

1 + x2
arctg(x) + c

1√
1− x2

arcsin(x) + c |x| < 1
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Példák – Alapfüggvények

∫

x3 + 4x2 − 5 dx =
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Példák – Alapfüggvények

∫

x3 + 4x2 − 5 dx =
x4

4
+ 4

x3

3
− 5x+ c =

1

4
x4 +

4

3
x3 − 5x+ c
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Példák – Alapfüggvények

∫

x3 + 4x2 − 5 dx =
x4

4
+ 4

x3

3
− 5x+ c =

1

4
x4 +

4

3
x3 − 5x+ c

∫

x2
√
x dx =

∫

x
5

2 dx =
x

7

2

7

2

+ c =
2

7
x

7

2 + c =
2

7

√
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Példák – Alapfüggvények
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4
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∫
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2 dx =
x

7

2

7

2

+ c =
2

7
x

7

2 + c =
2

7

√
x7 + c

∫

3 sin(x) +

√

2

1 + x2
dx =
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Példák – Alapfüggvények

∫

x3 + 4x2 − 5 dx =
x4

4
+ 4

x3

3
− 5x+ c =

1

4
x4 +

4

3
x3 − 5x+ c

∫

x2
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x dx =

∫

x
5

2 dx =
x

7

2

7

2

+ c =
2

7
x

7

2 + c =
2

7

√
x7 + c

∫

3 sin(x) +

√

2

1 + x2
dx = 3

∫

sin(x) dx+
√
2

∫

1√
1 + x2

dx =

= −3 cos(x) +
√
2 arsh(x) + c
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Példák – Egyszerű helyettesítés (megfordított lácszabály)

∫

x√
5x2 + 6

dx =
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Példák – Egyszerű helyettesítés (megfordított lácszabály)

∫
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5x2 + 6

dx =
1
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∫
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5x2 + 6
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Példák – Egyszerű helyettesítés (megfordított lácszabály)

∫
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Példák – Egyszerű helyettesítés (megfordított lácszabály)

∫

x√
5x2 + 6

dx =
1

10

∫

1√
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10

(5x2 + 6)
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1
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∫

1

x
√

ln(x)
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∫

(ln(x))−
1

2 · 1
x
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ln(x)
1

2

1/2
+ c = 2

√

ln(x) + c

∫

x3 sin(1 + x4) dx =
1

4

∫

sin(1 + x4) 4x3 dx = − 1

4
cos(1 + x4) + c
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)

∫

x2 e−x dx =
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)

∫

x2 e−x dx = x2(−e−x)−
∫

2x(−e−x) dx =
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)

∫
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)

∫
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)

∫
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)
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Példák – Parciális integrálás (megfordított szorzatszabály)
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1
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2

)

+

∫ − cos(2x)

2
dx =

Matemaika A2 előadás 7
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Példák – Parciális törtekre bontás
∫

x+ 1

x2 − 2x− 8
dx =
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