A2 MINTA(B) 1. zarthelyi — Megoldasok

GTK Nemgzetkozi Gazdalkodas és Pénziigy szamvitel szakos hallgatoinak

1. Szamitsa ki az alabbi improprius integralt!

(5 pont )
Megoldas. A fiiggvény a -3-ban nem korlétos, igy ott kozelitjiik:
0 . 0 ; 170
E—r e— =
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— lim [2\/3+x] — lim 2v3 — 2y = 2v/3 - 2.0 = 2v/3.
e—0+ —3+4¢ e—0+
Az integral konvergens, hatarértéke 2v/3.
2. Keresse meg a 23 — 722 + 162 — 10 polinom gydkeit a komplex szamok korében. (5 pont )

Megoldas. A valés gyokok osztoi a 10-nek, igy a +£1, £2, £5 és+10 lehetnek. z; = 1-et behelyet-
tesitve 12> —7-12 4+ 16 - 1 — 10 = 0 teljesiil igy, polinomosztas utian

23— 724+ 162 — 10 = (2 — 1)(2* — 62 + 10).
Az els6 gyok, tehat a z; = 1. Megoldoképlet alapjan a tovabbi gyokok

+v36—-4-1
0 362 O:3ﬂ:\/—1:3ii.

22,3 =

3. Irjafel a P(1,1,2) ponton 4tmend n = (3, —2, 5) normélvektort sik egyenletét, és szamitsa ki
a Q(—1,0,2) pontnak ettsl a siktol vett tavolsagat. (5 pont)

Megoldas. A sik egyenlete
3x—1)—2(y—1)+5(x—2) =0, azaz

3r — 2y + 5z = 11.

A Q pont erre nem illeszkedik, mivel 3-(—=1) —2-0+5-2 = 7. Igy a pont tavolsiga a Hesse-féle
normalalak segitségével szamolva

3.(-1)—2-0+5-2—11
V32 + (—2)% + 52

d(Q,s) =

- |7l= 7
V38| V38



4. Déntse el, hogy a kivetkezd R3-beli vektorok linearisan fiiggetlenek-e vagy sem:

1 2 3
01, |-3], -1
—6 9 —11
(5 pont )
Megoldas.

1 2 3 0
M| O +X| -3+ -1 ] =10
—6 9 —11 0

ami azt jelenti, hogy
/\1+2)\2+3>\3:0

0-A1—3X—A3=0
—6)\1+9>\2—11)\3:O

A maésodik egyenletbdl adodik, hogy
)\3 == —3)\2

Ezt visszahelyettesitve az els¢ egyenletbe
MF20 =9 =M —TA =0,
azaz A\; = TAy. Igy a harmadik egyenlet
—6A1 + 9y — 113 = =420 + 99X + 3312 =0

mindig teljesiil. Ha tehat mondjuk Ao = 1 és Ay = 7, A3 = —3 akkor a vektorok kombinaci¢ja
nullat ad:

1 2 3 0
71O +1-3]-3|-1]=10
—6 9 —11 0

Azaz a vektorok linearisan osszefiiggéek, hiszen nem csak a trivialis linearis kombinaciojuk adja
ki a nullvektort.



