A2 1. zarthelyi (B) - MEGOLDASOK 2025. marcius 18.

GTK Nemzetkozi Gazdalkodas és Pénziigy Szamvitel szakos hallgatoinak

1. Szamitsa ki az alabbi improprius integralt!

o0

/\/ﬁdx
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Megoldas.

z = lim

C

1 1 ¢ 1 -2 71°
= lim - (3z+1)"%%.3dz = lim 3 [(—=2)(3z +1)7"/?]| = lim [—] =

%3/ 00 =003 Bz +1],
(2 pont)
= lim 2 2 :0+g:1.
=0 3y/3c+1 3v3+1 6
(1 pont)
Tehat az integral konvergens, hatarértéke % (1 pont )

2. Legyen z = 3 + 31. Irja fel trigonometrikus alakban, majd szamolja ki a harmadik gyokeit!

Megoldas. A komplex szam trigonometrikus alakja:

r=+32432 =18 = 3V2,
cos(arg(z)) = 3/(3v2) = 1/v/2 ill. sin(arg(2)) = 3/(3v/2) = 1/v/2, alapjan arg(z) = 45°,
2 = /18 (cos(45°) + i sin(45°)) .
(2 pont )
Yz = V18 (cos(15° + k - 120°) + isin(15° + k- 120°)), k=0,1,2.

z1 = V18 (cos(15°) + isin(15°)) ,
25 = V18 (cos(135°) + i sin(135°)),
25 = V18 (cos(255°) + isin(255°)) .

(3 pont)



3. Bontsa fel a v = (3, —2,5) vektort az a = (—2, —2, 1) vektorral parhuzamos és arra mergleges
komponensek Osszegére.

Megoldas. A péarhuzamos komponens:

Y (a, V>a —6+4+5 _g 1 _g _gg
|| e — — — — — —
(a,a) 44+4+1 1 3\ 4 1/3
(3 pont)
Ebbél a merdleges komponens:
3 —2/3 11/3
vi=v—v=|-2|-[-2/3]=|-4/3
5 1/3 14/3
(2 pont )

4. A p val6s paraméter fiiggvényében szamoljuk ki az alabbi matrix determinansét. A paraméter
mely értékére lesz a matrix szingularis?

2 -4 1
A=|p -5 3
-5 3 1

Megoldas. A determinans értéke
2(=5—9)— (—4)(p+15) +1(3p—25) = =28+ 4p+60+3p — 25 = Tp + 7.

(3 pont)
Ha 7p 4+ 7 = 0, akkor a a determinans értéke nulla (ekkor lesz a matrix szinguléris). (1 pont )

Igy p = —1 esetén lesz a matrix szingularis. (1 pont)



