Matematika A3 els6 PPZH A csoport
Energetika és Mechatronika BSc szakok 2016. december 13.

A feladatok megoldasara 90 perc all rendelkezésre.

Név:
Gyakorlat:
Neptun:

1. (3x2p) Dontse el, hogy az alabbi allitdsok koziil melyik igaz, melyik hamis.

a) Az r(t) = v/t + tj fiiggvény Lipschitz-folytonos a [0, 1] intervallumon.
b) Ha egy vektormez6 vektorpotencidlos, akkor barmely zart gorbén 0 az integralja.
c) Vektormez gorbe menti integraljanal a gorbe megforditasakor az integral nem véltozik.

2. (4p) Bizonyitsa be, hogy ha r : [0, 1] — R?® Lipschitz-folytonos, akkor az altala meghatéro-
zott gorbe rektifikalhato.
3. (8p) Létezik-e skalarpotencidlja az
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vektormezének? Ha igen, hatdrozzon meg egyet.

4. (8p) Hatdrozza meg az u(z,y,z) = (2% + yz)i + (22 — y?)j + (—2* + 2?)k vektormezd
integréaljat az AB szakasz mentén, ha A = (1,1,0), B = (5,7, —4).

5. (8p) Mennyi az r(t) = 2Inti + 2v/2tj + t’k térgorbe t € [1,2] darabjénak ivhossza?

6. (8p) Hol van a tomegkdzéppontja az 22 +y? + 22 = 1 gombfeliilet 0 < y < z egyenl6tlenség
altal meghatarozott darabjanak?

7. (8p) Széamitsa ki az

u(z,y, z) = (—2'y® — 2%)i+ (2 + 2%y")j

vektormez6 integraljat az z2 + y? = R?, 2 = 0 egyenletrendszer(i gérbén pozitiv koriiljaras
szerint (a z tengely pozitiv fele fel6l nézve).



