Matematika A3 szigorlat — 2017. januér 17.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

. Definidlja egy z komplex szdm trigonometrikus alakjat. Irja fel trigonometrikus

alakban az 1 + /3¢ szdmot.

. Hogyan jellemezhetd egy kétszer differencialhaté fiiggvény konvexitasa a masodik

derivalt segitségével?

. Irja fel az f fiiggvény xo € D¢ pont koriili n-ed foku Taylor-polinomjét.

. Definidlja a Leibniz-tipust sor fogalmét. Adjon példat is ré.

. Definiadlja a fiiggvénysorozatok egyenletes konvergencidjanak fogalmat.

. Irja fel a sik origé koriili o szogli forgatdsénak a métrixat a szokésos i, j bazisban.
. Ismertesse egy folytonos vektormezo feliileti integraljanak kiszamitdsanak mod-

jat folytonosan differencidlhaté fiiggvénnyel megadott feliilet mentén.

. Mondja ki a Stokes-tételt.
. Mondja ki a Cauchy-Peano-féle egzisztenciatételt.
. Definiélja a linearis allandé egytitthatés homogén differencidlegyenletek karakte-

risztikus egyenletét. Hogyan lehet ennek segitségével meghatarozni az altalanos
megoldast?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Hatarozza meg az alabbi sorozatok hatarértékét:
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Szamitsa ki a kévetkezd integralt:

Qp =
n

43 — 1022 + 25

x?t — 4x3 + 52

A c¢ val6s paraméter mely értéke mellett létezik megolddsa az alabbi egyenlet-

rendszernek? Oldja meg ezen érték mellett az egyenletrendszert.

3$1 + 41‘3 =5
2.1‘1 — 4$2 — 3333 =—4
3.’172 — X3 = -5

3%1 —3$2+5$3 =C

Szémitsa ki az alabbi integralt. (Utmutatds: cserélje fel az integralas sorrendjét.)
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Integrélja az f(z,y,2z) = /2 —y? skaldrmezdt az y> + 22 = 1, v +y = 3
egyenletrendszeri gorbén.

Integrélja az u(z,y, z) = 2xyi — y?j + rzk vektormezdt azon téglatest befelé ird-
nyitott feliiletén, amelynek egyik csicsa az origd, és az onnan kiindulé élvektorok
a=i+2j+k,b=i—-j+késc=—-i+k.

Sorfejtés segitségével hatdrozza meg az (x2 — 1)y" — 2xy’ + 2y = 0 differencial-
egyenlet y(0) =1, ¢’ (0) = 0 kezdeti feltételt kielégité megoldasat.



