Matematika A3 szigorlat — 2017. szeptember 14.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

Hogyan lehet kiszdmitani két trigonometrikus alakban adott komplex szam ha-
nyadoséat?

. Hogyan jellemezhet6 egy differencidlhaté fiiggvény konvexitdsa a derivalt segit-

ségével?

. Definidlja egy f :[0,1) — R fiiggvény 0 és 1 kozotti improprius integraljat.
. Mondja ki a pozitiv tagii numerikus sorokra vonatkozé minoranskritériumot.
. Definidlja a vy, vo,..., v, vektorok linearis fliggetlenségének fogalmat. Adjon

példat végtelen sok vektorbdl allé linearisan fiiggetlen rendszerre.

. Irja fel az f(z,y) kétviltozés fiiggvény (xg,yo) pontbeli masodrendii Taylor-

polinomjat.

. Ismertesse egy folytonos vektormezo vonalmenti integraljanak kiszamitasi mod-

jat folytonosan differencidlhaté fiiggvénnyel megadott gorbe mentén.

. Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.
. Ismertesse a szukcessziv approximécié modszerét.
10.

Definidlja az f1, fa,..., fn : R — R elegendben sokszor differencidlhato fiiggvé-
nyek Wronski-determinansanak fogalmat.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Hatéarozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét:
1 24 17" — ()
an:n2(1—00s> bn:—e5
n n% +n!+1n’n

Végezze el az alabbi fliggvény teljes fliggvényvizsgalatat.

e %7 haz #0
f(m)_{o haz=0

Hatérozza meg az A matrix sajatértékeit és sajatvektorait.

7T -1 -12
A=10 3 2
5 0 =8

Hol vannak és milyen tipustak az f(z,y) = (22 —1)% — (y? — 1)? fiiggvény lokalis
széls6értékei?
Y . T 2z

+ (Iy+22)21+ 1+ (xy+z2)2‘] + 1+ (zy + 22)2k
vektormezd integraljt az r(t) = ti+t2j+t(1 —t)k gérbe mentén t = 0 és t = 1
paraméterértékek kozott.
Hol van a tomegkézéppontja az 22 + 3y < 4, 0 < z < 3 — y egyenlétlenségek
altal meghatarozott tartomanyt kitolté egyenletes tomegeloszlasu testnek?
Hatérozza meg az y*) —8y” 4+ 16y = €2 differencidlegyenlet dltalanos megoldsat.

Szamitsa ki a v(x,y,z) = 1



