Matematika A3 szigorlat — 2017. december 18.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

o

10.

Hogyan lehet kiszamitani két trigonometrikus alakban adott komplex szam ha-
nyadoséat?

Mondja ki a Bolzano-tételt.

Hogyan jellemezhetd egy differencialhaté fiiggvény konvexitasa az els6 derivalt
segitségével?

Definiédlja a fliggvénysorok egyenletes konvergencidjanak fogalmat.

Adja meg a métrixok rangjanak harom ekvivalens jellemzését.

Definidlja az f : R? — R fiiggvény (z¢,y0) pontbeli differencidlhatésaganak
fogalmat.

Adjon elégséges feltételt térbeli vektormez6 skaldrpotencidljanak létezésére a
derivalt segitségével.

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Ismertesse a szukcessziv approximécié fogalmat.

Definidlja az f1, fa,..., fn : R — R elegendben sokszor differencialhato fiiggvé-
nyek Wronski-determinansanak fogalmat.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékeit.
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. Szamitsa ki az
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Hatarozza meg az
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matrix sajatértékeit és sajatvektorait. Van-e sajatvektorokbol 4ll6 bazis?

. Irja fel az
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fliggvény xg = 0 kozéppontu Taylor-sorat.

Hatdrozza meg az z2 + y2 = 1 egyenletii gérbe z > 0, y > 0 darabjdnak témeg-
kozéppontjat.

Szdmitsa ki az u(z,y,2) = (2 + 22y?)i+ (222 + 222)j + (23 + 29? )k vektormezd
integraljat az origd kozéppontu 2 egység sugart gémb feliiletén kifelé mutato
irdnyitas mellett.

Hatdrozza meg az y" — 4y’ + by = 2?2 differencislegyenlet altaldnos megoldasat.



