Matematika A3 szigorlat — 2018. junius 25.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

A e

Fejezze ki az a + bi komplex szdm trigonometrikus alakjat a és b segitségével, ha
a<0,beR.

Mondja ki az egyvaltozds valés fliggvényekre vonatkozé Bolzano-tételt.

Mondja ki a % tipust hatarértékre vonatkozé L’Hospital-szabalyt.

Mondja ki a pozitiv tagii numerikus sorokra vonatkozé minoranskritériumot.
Irja fel a sik origé koriili o szogli forgatasanak a matrixat a szokdsos i, j bazisban.
Definidlja az f : R?2 — R fiiggvény (z0,y0) pontbeli differencidlhatésaganak
fogalmat.

Adjon példat olyan sikbeli vektormezére, amelynek rotacidja az egész értelmezési
tartomanyon 0, de nincsen potencidlfiiggvénye.

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Mondja ki a Picard-Lindelof-tételt.

. Definialja a linearis allandé egyiitthatés homogén differencidlegyenletek karakte-

risztikus egyenletét. Hogyan lehet ennek segitségével meghatarozni az altalanos
megoldast?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

o

Hatéarozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét:

1
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n

b, = \/n2+3n7cosnf \/n277n+sinn

Szamitsa ki az alabbi integralt.
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Adja meg az f(x) = e® cosz fiiggvény xo = 0 koézépponti Taylor-sorét, és hata-
rozza meg annak konvergenciasugarat.

. Szamitsa ki az A9 matrixot, ha

-3 -2 5
A=|-4 -1 3
-4 -2 5

Szamitsa ki az x2 + y% = 22 egyenletii feliilet © > 22 — z darabjdnak felszinét.
Hatérozza meg a 2e¥ cos x + e¥(cos z + sin x)y’ = 0 differencidlegyenlet dltaldnos
megoldasat.

Legyen f(x) = sinz ha = € [0,7] és f(z) = 0 ha = ¢ [0,7]. Hatdrozza meg az
[ fxf fliggvény Laplace-transzformaltjat a definici6 és a Laplace-transzformacio
tulajdonsdgai alapjan (* a konvolicidt jeloli).



