Matematika szigorlat G (A3) — 2019. szeptember 12.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

Definialja egy valds szamsorozat infimumanak fogalmét.

2. Mondja ki az inverz fliggvény yo pontbeli differencidlhatésagara vonatkozo sza-

9.
10.

bélyt.

Definidlja egy f : [0,00) — R fiiggvény 0 és co kozotti improprius integraljat.
Definidlja a fliggvénysorozatok egyenletes konvergenciajanak fogalmat. Adjon
példét olyan fliggvénysorozatra, amely [0, 1] minden pontjdban konvergens, de
nem egyenletesen konvergens ezen az intervallumon.

Definiélja a linedris transzformaciok sajatértékének és sajatvektoranak fogalmat.
Irja fel az f(x,y) kétvaltozés figgvény (z¢,10) pontbeli masodrendii Taylor-
polinomjat.

Adjon elégséges feltételt térbeli vektormezo vektorpotencidljanak létezésére a
derivalt segitségével.

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Mondja ki a Picard-Lindel6f-tételt.

Irja fel az n-edrendii linedris differencidlegyenletek altalanos alakjét.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az alabbi sorozatok hatarértékét
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Végezze el az f(x) = —xlnx — (1 — z) In(1 — ) fliggvény teljes fliggvényvizsgs-
latat.
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Az X val6s paraméter mely értékeinél 1étezik nemtrividlis megoldasa az

n
sor konvergenciatartomanyat és osszegfliggvényét.

1+ Ars =0
(1+>\)$2=0
r3+2x4 =0
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egyenletrendszernek? Ezen értékek mellett hatarozza meg a megoldasokat.

Hol van az r(u,v) = ui + vj + (u? — v?)k felillet u? + v? < 1, v > 0 paraméter-
tartomanynak megfelel6 darabjanak a témegkézéppontja?

Oldja meg az y' = /(1 + 22)(1 4 y2) differencidlegyenletet y(0) = 0 kezdeti
feltétel mellett.

Hatérozza meg az y” + 10y’ + 25y = xe 3% differencidlegyenlet altaldnos megol-
dasat.



