Matematika szigorlat G (A3) — 2020. janudr 20.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)
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Hogyan jellemezheto egy kétszer differencidlhato fliggvény konvexitasa a masodik
derivalt segitségével?

Mondja ki Rolle tételét.

Definidlja egy f : [0,00) — R fiiggvény 0 és oo kozotti improprius integraljat.
Definidlja a fliggvénysorok egyenletes konvergencidjanak fogalmat.

Irja fel a sik origé koriili o szogli forgatdsanak a matrixat a szokdsos i, j bazisban.
Definidlja az f : R? — R fiiggvény az (x¢,yo) pontbeli folytonossidganak fogal-
maét.

Adjon elégséges feltételt térbeli vektormezo skaldrpotenciadljanak létezésére a
derivalt segitségével.

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Ismertesse a szukcessziv approximacié fogalmat.

Definidlja az f : [0,00) — R fuggvény Laplace-transzforméltjét.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékét.
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Szamitsa ki az alabbi integralt.
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Hatarozza meg az f(x) = fliggvény x9 = 0 pont koézépponti Taylor-
sorat.

Hol vannak és milyen tipustak az f(z,y) = 2%y + 2y? + 3xy fiiggvény lokalis
széls6értékei? ,

Szémitsa ki a z = 222 + y? egyenletti felillet 2? + 4~ < 1 darabjanak a felszinét.
Hatérozza meg az y + 2e%y? + (1 + 2e%y)y’ = 0 differencidlegyenlet altaldnos
megoldasat.

Oldja meg az y” + 6y’ 4+ 5y = «x differencidlegyenletet y(0) = y'(0) = 0 kezdeti
feltétel mellett.



