Matematika szigorlat G (A3) — 2021. szeptember 23.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)
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Mondja ki a Bolzano-tételt.

Definidlja egy f fiiggvény xy pontbeli derivaltjat.

Mondja ki az egyvaltozés fliggvényekre vonatkozé Newton—Leibniz-tételt.
Definiédlja a valés vektortér fogalmat.

Mit neveziink abszolit konvergens numerikus sornak? Adjon példat abszolut
konvergens sorra.

Irja fel annak a siknak az egyenletét, amely az f(z,y) differencidlhaté fiiggvény
grafikonjat az (xo,yo, f(xo,¥yo)) pontban érinti.

Hogyan lehet kiszdmitani az r : [a,b] — R? differencidlhaté fiiggvénnyel meg-
adott térgorbe ivhosszat?

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Mondja ki a Cauchy—Peano-féle egzisztenciatételt.

Definidlja az f : [0,00) — R fuggvény Laplace-transzforméltjét.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékét.
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Szamitsa ki az aldbbi integralt.
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Hatérozza meg az A métrix sajatértékeit és sajatvektorait. Létezik-e sajatvek-
torokbdl all6 bazis (C felett)?
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A=|-7 -4 -6
9 3 7

Hol vannnak és milyen tipustak az f(x,y) = 2%y + axy + y? fiiggvény lokalis
széls6értékei?

Hol van a tomegkézéppontja az r(t) = costi + 2sintj 4+ v/3 costk paraméteres
egyenletii gorbe ¢ € [0, ] paraméterértékeknek megfelelé darabjanak?

Oldja meg az (—622 + 2zy) + (22 + 3y?)y’ = 0 differencidlegyenletet y(0) = 1
kezdeti feltétel mellett.

Hatarozza meg y” + vy’ = z differencidlegyenlet altaldnos megold4asat.



