Matematika szigorlat G (A3) — 2021. december 20.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

Gl

9.
10.

Definidlja egy z komplex szdm trigonometrikus alakjat. Irja fel trigonometrikus
alakban az 1 — v/3i szdmot.

Definiédlja egy f fiiggvény xy pontbeli derivaltjat.

Mondja ki a Lagrange-féle kozépértéktételt.

Definidlja a (valés vagy komplex) vektortér fogalmét.

Mit neveziink abszolut konvergens numerikus sornak? Adjon példédt olyan sorra,
amely abszolut konvergens.

Irja fel annak a siknak az egyenletét, amely az f (z,y) differencidlhaté fliggvény
grafikonjat az (xo,yo, f(xo,¥yo)) pontban érinti.

Adjon elégséges feltételt térbeli vektormezd skaldrpotencidljanak létezésére a
derivalt segitségével.

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Mondja ki a Cauchy—Peano-féle egzisztenciatételt.

Definidlja az f : [0,00) — R fiiggvény Laplace-transzformaltjat.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.
2.

Végezze el az f(x) = (2 — 2?)e® filggvény teljes fiiggvényvizsgalatat.
Szamitsa ki az aldbbi integralt.
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(o)
, 2 n . .. , ,
Hatérozza meg a E n-z" sor Gsszegfiiggvényét.

n=1
Hatéarozza meg az

73561 — 3584 =0
—3x1 — 210 — 223+ 224 =0
31+ 3x9 +x3 — 2204 =0

—x1 — 229 +axg =0

egyenletrendszer megoldasszamat az a valdés paraméter fiiggvényében.

Szamitsa ki az r(t) = (1 + )i + (2 — t)j + 6tk egyenletii gorbe t € [1,2]
paraméterértékeknek megfelel$ darabjanak ivhosszat.

Integrélja az u(w,y, z) = 2%i + 2%k vektormezét az 22 + y? + 22 = 1 egyenleti
felillet z > 0 darabjén kifelé (az orig6tdl tavolodd irdnyba) mutaté irdnyitéds
mellett.

Oldja meg az zy’+y = +/x differencidlegyenletet y(1) = 1 kezdeti feltétel mellett.



