Matematika szigorlat G (A3) — 2022. méjus 23.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)
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®

9.
10.

Definidlja egy z komplex szdm trigonometrikus alakjat. Irja fel trigonometrikus
alakban az v/3 + i szdmot.

Definiédlja a lim,,_,~ a, = —oo mddon jelolt fogalmat.

Mondja ki a Bolzano-tételt.

Hogyan irhaté fel egy T szerint periodikus f : R — R fiiggvény Fourier-sora, és
hogyan lehet kiszamolni az egyiitthato6it?

Adjon sziikséges és elégséges feltételt linearis egyenletrendszer megolddsanak
létezésére az egyiitthatématrix és a kibévitett matrix rangja segitségével.
Definidlja az f : R? — R fiiggvény (z9,y0) pontbeli differencidlhatésaganak
fogalmat.

Adjon elégséges feltételt térbeli vektormez6 skaldrpotencidljanak létezésére a
derivalt segitségével.

Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.

Mondja ki a Cauchy—Peano-féle egzisztenciatételt.

Mit értiink egzakt differencidlegyenlet alatt?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)
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Végezze el az f(z) =

e figgvény teljes fiiggvényvizsgalatat.
e
Szamitsa ki az alabbi integralt.
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. Hatdrozza meg az A matrix sajatértékeit és sajatvektorait. Létezik-e sajatvek-

torokbol all6 bazis (C felett)?

-1 -1 0 O
2 1 0 O
A= 0 0 -2 3
0 0 -1 2

Integralja az f(z,y, z) = \/2xy fiiggvényt az r(t) = cos ti+sin tj+tk paraméteres
egyenlet(i gorbe ¢ € [0, /2] paraméterértékeknek megfelel darabjin.

Oldja meg a cosh(y)y’ = sinh(y) tanh(x) differencidlegyenletet y(0) = 1 kezdeti
feltétel mellett.

Hatdrozza meg az y" — 2y’ — 3y = 2?2 differencidlegyenlet altaldnos megoldasat.



