Matematika szigorlat G — 2025. januar 22.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1. Hogyan lehet kiszamitani két trigonometrikus alakban adott komplex szam ha-
nyadosat?
2. Mondja ki a Bolzano-tételt.
Definidlja egy f:[0,1) — R fiiggvény 0 és 1 kozotti improprius integraljat.
4. Mit neveziink Leibniz-tipusi sornak? Adjon példat feltételesen konvergens Leibniz-
sorra.
5. Definidlja a vy, ve,..., vy vektorok linearis fliggetlenségének fogalmat.
6. Adjon elégséges feltételt arra, hogy az f(x,y) kétszer differencidlhaté kétvaltozds
fiiggvénynek az (xg,yo) pontban lokélis szélsGértéke legyen.
7. Hogyan lehet kiszdmitani az r : [a,b] — R? differencialhaté fiiggvénnyel meg-
adott térgorbe ivhosszat?
8. Mondja ki a vonalmenti integralra vonatkoz6 Newton-Leibniz-tételt.
9. Mondja ki a Picard-Lindel6f-tételt.
10. Mit neveziink szétvalaszthato valtozoja kozonséges differencidlegyenletnek?
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Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1. Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékét.
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2. Végezze el az f(x) = 32° — 102> + 152 fiiggvény teljes fiiggvényvizsgalatat.
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3. Hatarozza meg a Z x
n=0

1 sor Osszegfiiggvényét.
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4. Szémitsa ki az 22e”* V" dy dz integralt.

5. Integrdlja a v(z,y, 2) = (22 +y*+2?)i+ (z—y)%j+ (z—2)?k vektormezdt az ABC
héromszégvonalon ebben a sorrendben koriiljérva, ha A = (1,1,0), B = (2,2,0),
C=(1,3,0).

6. Oldja meg az

4sin?z — e*TY — ey =0
differencidlegyenletet y(0) = 1 kezdeti feltétel mellett.
7. Hatéarozza meg az 3" +4y’ +5y = sin z differencidlegyenlet 4ltaldnos megolddsat.



