Matematika szigorlat G — 2025. januar 24.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

W N

Definilja egy z komplex szdm trigonometrikus alakjat. Irja fel trigonometrikus
alakban az —1 + ¢ szamot.

. Mondja ki a Bolzano-tételt.
. Definidlja egy f fliggvény xy pontbeli derivaltjat.
. Hogyan irhato fel egy T szerint periodikus f : R — R fliggvény Fourier-sora, és

hogyan lehet kiszamolni az egyiitthato6it?

. Definidlja a Leibniz-tipust sor fogalmat. Adjon példat abszolit konvergens

Leibniz-sorra.

. Definidlja a valés vektortér fogalmat.
. Ismertesse egy folytonos vektormez6 vonalmenti integraljanak kiszamitasi mod-

jat folytonosan differencidlhaté fiiggvénnyel megadott gérbe mentén.

. Mondja ki a Gauss—Osztrogradszkij-tételt.
9.
10.

Definiédlja a Lipschitz-folytonossidg fogalmét.
Mondja ki a Picard—Lindelof-tételt.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékét.
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Szamitsa ki az alabbi integralt.
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Hatdrozza meg az A méatrix sajatértékeit és sajatvektorait. Létezik-e sajatvek-
torokbdl 4ll6 bézis (C felett)?
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Hol vannak és milyen tipustak az f(x,y) = 8z + 3y* — 12zy fiiggvény lokalis
széls6értékei?

Mekkora a felszine az 22 + y?> = 1 egyenletii felillet 22 + 22 < 1, y > 0
egyenlétlenség-rendszerrel megadott darabjanak?

Oldja meg a V1 — 22y’ = xy? differencidlegyenletet y(0) = 1 kezdeti feltétel
mellett.

Hatdrozza meg az y"” + 2y’ = x differencidlegyenlet altaldnos megoldését.



