Matematika szigorlat G — 2025. junius 5.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)
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Hogyan lehet kiszamitani két trigonometrikus alakban adott komplex szam ha-
nyadosat?

Mondja ki a Bolzano-tételt.

Definidlja egy f : [0,00) — R fiiggvény 0 és oo kozotti improprius integraljat.
Mondja ki a pozitiv tagii numerikus sorokra vonatkozé minoranskritériumot.
Mikor van az Ax = b linedris egyenletrendszernek 0, 1 illetve végtelen sok
megoldasa? Adjon feltételt az egyiitthatématrix és a kibovitett matrix rangja
segitségével.

Definidlja az f : R™ — R fliiggvény iranymenti derivaltjanak fogalmét.

Hogyan lehet kiszdmitani az r : [a,b] — R3 differencidlhaté fiiggvénnyel meg-
adott térgorbe ivhosszat?

Mondja ki a Stokes-tételt.

Mondja ki a Cauchy—Peano-féle egzisztenciatételt.

Mit értiink egzakt differencidlegyenlet alatt?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékét.

an = vnsin (Vn+1—+/n)

_ eV 4 (V)
- n2 + n

Végezze el az f(x) = z/1 — 22 fliggvény teljes fiiggvényvizsgalatat.

Hatérozza meg a g n%a™ sor sszegfiiggvényét.

Szamitsa ki az / / e da dy integralt.

Integralja az u(x,y, 2) = —yzi+xzj+k vektormezét az r(t) = costi+sintj+elk
gorbe t € [0, 1] parameterertekeknek megfelel6 darabjan.
Oldja meg a

1—a22y =ay

differencidlegyenletet y(0) = 1 kezdeti feltétel mellett.
Hatdrozza meg az y"” + 3y’ + 2y = e~ differencidlegyenlet dltaldnos megolddsét.



