Matematika szigorlat G — 2025. junius 19.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)
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Irja le egy trigonometrikus alakban adott komplex szdm n. gydkeinek meghatd-
rozasdnak modszerét.

Definialja, hogy mit jelent, hogy az f fiiggvénynek az xy € R pontban a jobbol-
dali hatarértéke —oo.

Mondja ki az egyvaltozos fiiggvényekre vonatkozé Newton-Leibniz-tételt.

Mit neveziink abszolut konvergens numerikus sornak? Adjon példat olyan sorra,
amely konvergens, de nem abszolit konvergens.

Definidlja a vi,va, ..., vy vektorok linearis fliggetlenségének fogalmét.

Adjon elégséges feltételt arra, hogy az f(x,y) kétszer differencidlhatd kétvaltozds
fiiggvénynek az (xg,yo) pontban lokélis széls6értéke legyen.

Hogyan lehet kiszdmitani az r : [a,b] — R3 differencidlhaté fiiggvénnyel meg-
adott térgorbe ivhosszat?

Mondja ki a Stokes-tételt.

Mondja ki a Picard—Lindel6f-tételt.

Mit neveziink szétvalaszthato valtozoju kozonséges differencidlegyenletnek?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Szamitsa ki az aldbbi sorozatok hatarértékét.
(2n +3)"

= 1)

b, =+vn—1/n—+n

Szamitsa ki az alabbi integralt.

/x sin® x dz

Hatarozza meg az f(z) = fiiggvény xy = 0 koézépponti Taylor-

1
(z+1)(z+2)
sorat és annak konvergenciasugarat.
Hatérozza meg az A matrix sajatértékeit és sajatvektorait. Létezik-e sajatvek-

torokbdl all6 bazis (C felett)?

0 2 -2
A=16 4 -1
6 6 -3

Integralja az u(z,y,2) = yi — xj — zk vektormezdét a z = 22 + y? egyenletii
feliilet 22 + y? < 4 egyenlStlenség 4ltal meghatdrozott darabjan felfelé (a 2-
tengely pozitiv fele felé) mutaté irdnyitds mellett.

Hatérozza meg az 22 +y? < 1,0 < z < 4 — (v — 1)? — y? egyenl6tlenség-rendszer
altal meghatarozott alakzat tomegkézéppontjat.

Hatdrozza meg az y" — 3y’ + 2y = 2?2 differencislegyenlet altaldnos megoldasat.



