
Matematika szigorlat G – 2025. június 26.

Elmélet (10× 3 = 30 pont)

1. Definiálja egy z komplex szám trigonometrikus alakját. Írja fel trigonometrikus
alakban az −1−

√
3i számot.

2. Mondja ki az inverz függvény y0 pontbeli differenciálhatóságára vonatkozó sza-
bályt.

3. Mondja ki a Lagrange-féle középértéktételt.
4. Definiálja a függvénysorozatok egyenletes konvergenciájának fogalmát. Adjon

példát olyan függvénysorozatra, amely [0, 1] minden pontjában konvergens, de
nem egyenletesen konvergens ezen az intervallumon.

5. Definiálja a lineáris transzformációk sajátértékének és sajátvektorának fogalmát.
6. Definiálja az f : Rn → R függvény iránymenti deriváltjának fogalmát.
7. Ismertesse a felületi integrál kiszámításának módját.
8. Mondja ki a vonalmenti integrálra vonatkozó Newton-Leibniz-tételt.
9. Definiálja a Lipschitz-folytonosság fogalmát.
10. Definiálja az f : [0,∞)→ R függvény Laplace-transzformáltját.

Feladatok (7× 10 = 70 pont)

1. Végezze el az f(x) = x4

1 + x3 függvény teljes függvényvizsgálatát.
2. Számítsa ki az alábbi integrált.∫ 1

−1
x2

√
1− x2 dx

3. Határozza meg a
∞∑

n=1

(−2)n

3
√

n
(x + 1)n hatványsor konvergenciatartományát.

4. Hol vannak és milyen típusúak az f(x, y) = (x2− y)2 + (y− 4)2 függvény lokális
szélsőértékei?

5. Hol van a tömegközéppontja az x2 + y2 + z2 = 1 egyenletű felület x ≥ 0, y ≥ 0,
z ≥ 1

2 egyenlőtlenségek által kijelölt darabjának?
6. Határozza meg az (x2 +1)y′−xy = x3 differenciálegyenlet általános megoldását.
7. Oldja meg az y + (x + ey)y′ = 0 differenciálegyenletet y(0) = 1 kezdeti feltétel

mellett.


