Matematika szigorlat G — 2026. januar 14.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

A e

Irja le egy trigonometrikus alakban adott komplex szdm n. gyokeinek meghaté-
rozasdnak modszerét.

Milyen ¢q € R esetén konvergens az a,, = aq™ mértani sorozat? Mi a hatarértéke?
Mondja ki Rolle tételét.

Definidlja a fliggvénysorok egyenletes konvergencidjanak fogalmat.

Definidlja a vi,va, ..., vy vektorok linearis fliggetlenségének fogalmat.

Irja fel annak a siknak az egyenletét, amely az f(z,y) differencidlhaté fiiggvény
grafikonjat az (xo,yo, f(xo,¥yo)) pontban érinti.

Adjon elégséges feltételt térbeli vektormezo vektorpotencidljanak létezésére a
derivalt segitségével.

Mondja ki a Stokes-tételt.

Mondja ki a Picard-Lindelof-tételt.

. Definialja a linearis alland6 egyiitthatés homogén differencidlegyenletek karakte-

risztikus egyenletét. Hogyan lehet ennek segitségével meghatarozni az altalanos
megoldast?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Végezze el az f(x) = x + 2/ 1 + 22 fiiggvény teljes fliggvényvizsgdlatat.

2. Szamitsa ki az alabbi integralt.
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Hatédrozza meg a Z 22"\/n2 4 1(z — 1)™ hatvanysor konvergenciatartomanyat.
n=0
Az a paraméter értékétdl fiiggden hany megolddsa van a

—3x1 4+ 312 — 2253 =3
I 72%272%3 =-1
—x1 — 39 —T3=2a

1+ ary —2x3 = —1

linearis egyenletrendszernek?

Hatdrozza meg a 0 < z < 1 — 22 + 92, > 0 egyenlStlenség-rendszer &ltal
meghatarozott alakzat tomegkozéppontjat.

Oldja meg az V1 + 22y’ = (14x) cos? y differencidlegyenletet y(0) = —Z kezdeti
feltétel mellett.

Oldja meg a 4% — 6zy + (=322 + 2y)y’ = 0 differencidlegyenletet y(1) = —1
kezdeti feltétel mellett.



