Matematika szigorlat G — 2026. januar 29.
Elmélet (10 x 3 = 30 pont)

1.

9.
10.

Fejezze ki az a + bi komplex szdm trigonometrikus alakjat a és b segitségével, ha
a<0,beR.

Mondja ki a Bolzano-tételt.

Hogyan jellemezhetd egy egyszer differencidlhatéd fliggvény konvexitdasa az els6
derivalt segitségével?

Mit értiink egy hatvanysor konvergenciasugara alatt? Adjon példat olyan hat-
vanysorra, amelynek a konvergenciasugara 1 és az x = 1 és x = 3 pontokban is
konvergens.

Mikor van az Ax = b linedris egyenletrendszernek 0, 1 illetve végtelen sok
megoldasa? Adjon feltételt az egyltthatématrix és a kibovitett matrix rangja
segitségével.

Adjon elégséges feltételt arra, hogy az f(x, y) kétszer differencidlhaté kétvaltozos
fiiggvénynek az (xg,yo) pontban lokélis széls6értéke legyen.

Hogyan lehet kiszdmitani az r : [a,b] — R? folytonosan differencidlhaté fiigg-
vénnyel megadott térgérbe ivhosszat?

Mondja ki a vonalmenti integralra vonatkozé Newton-Leibniz-tételt.

Mondja ki a Cauchy—Peano-féle egzisztenciatételt.

Mit értiink egzakt differencidlegyenlet alatt?

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)
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Szamitsa ki az alabbi sorozatok hatarértékét.
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Szamitsa ki az alabbi integralt.
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figgvény 27 szerint periodikus kiterjesztésének Fourier-sorat.
Hol van a tomegkdzéppontja az x2 + y? + 22 = 1 egyenletii feliilet = > 0, y > 0
egyenldtlenségek altal kijelolt darabjanak?



6. Integralja az u(z,y, 2) = 2°i + zy?j + 22°k vektormezdt az origd kozéppontt 2
sugaru gombfeliileten kifelé mutaté irdnyitds mellett.

7. Hatdrozza meg az y" + 4y’ + 3y = e =3 differencidlegyenlet y(0) = 1, y'(0) = 0
kezdeti feltételt kielégité megoldasat.



